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x e s t  une variable r é e l l e  : O < x < 1 
e e s t  la  base des logarithmes népériens. Le sylmbcle Log désigne l e  louarithme 

népérien. 

I - 1 - On considère l e s  fonct ions J I ,  e t  3 ,  dé.f inies sur  O, 1 
1 

par 3 ( x )  = x Log x, JI (x) = - -- - *l  iz) si x > O e t  
p a r  +] (O) = O , (O) = - -. I l e  2 

2 e 

Etudier l e s  variat ions de ces deux fonct ions sur G, 1 . 
Dresser, 4 l'ai& des  tables ,  le  tableah des v a k u r s  à l a  précihion de 

10B4 de J i l  ( 5 )  e t  de Ji (xl pour x =m , K décrivant l'ensemble 
K 

2 
!1, 2, 3,  4 ,  5, 6 ,  7 ,  8, 9 1 .  



I - 2 - Reprbsenter sur un même graphique les  fonctions $l  e t  q2 pour 
O < x < 1, à l 'a ide  de l '6tude précédente. 
On ddterminera l e s  tangentes a m  points  d 'arrê t .  
On u t i l i s e r a  un repBre orthonormé avec pour uni té  
les feui lZes  distribudes cormortent UT, quadrillage 0,s c m  X 0,5 cm. 

2 0  cm ; on rappelle que 

I I  - Pour O x < 1 e t  O < y < 1 , l 'on considère la  re la t ion  
x Log x + y Log y = - - ' e (R) 

On appelle C l'ensemble des points  dont les  coordonnées en repère ortho- 
nomrd vdr i f i en t  ( R )  . 
I l  admet un axe de symdtrie. 

I I  - 1 - Montrer, d p a r t i r  de l 'btude du I , que la  re la t ion  (Rl  permet de dé f in i r  

SUP[$ , 11 Etudier l e s  variations de ces fonct ions.  

II - 2 - Caractbriser les  tangentes à L" aux points  t e l s  que y = x e t  aux points  
1 d'abscisses O, - , 1 .  

On admettra que '2 e s t  fonction dé f in ie  e t  continue de x sauf en 

x = O 
dx 

e t  x = 1 ; pour ces derniers points  on cherchera la l imi te  de - 

I I  - 3 - U t i l i s e r  l e  tableau du I - 1 - pour déterminer les  points  de C t e l s  OUF! 

On u t i  l i sera  la méthode des par t ies  proportionne l les  pour la fonction 

après la v irgule .  
entre deux valeurs consécutives du tableau e t  l 'on donnera 3 chi;f;fres 

I I  - 4 - La courbe C coupe la dro i te  d'éauation y = x en deux points  d'abscisses 

xl e t  x2 (x, < x2) .  

Pour calculer x 

e t  u = - ( ju s t i - f i ca t ion  non demandée). 

on u t i l i s e r a  la  su i t e  récurrente dé f in ie  par up = 0,@7 

n 2 e Log 

On f e r a  l e s  calculs à la  tabZe de logarithmes à 

prendra u4 comme valeur approchée de x l .  
5 décimales e t  l ' o n  

I I  - 5 - Pour déterminer x2 on u t i l i s e r a  lc cour& d'éauation y = +l (2) que 

l 'on remplacera par sa tangente au point d'abscisse 
caZ.cu1 à la règle.  

O, 8 ; on fera  l e  

II - 6 - Y t i l i s e r  l'ensemble des ré su l ta t s  précédents pour tracer la courbe dans l e s  

mêmes conditions qu 'à  la par t ie  I - 2 -. 


