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M A T H  E M A T I  Q U  E S  

lère EPREUVE 

OPTIONS M. P' e t  T.A. 

( Durée 3 heures) 

Les candidats sont priés de mentionner de f q o n  apparente sur la première page de la copie : U A  THS 1 

l~icta*,icns : 

. 2 : gro 'qe  cles e n s i e r s  r eh : i f z .  

. R : c c q s  des réeis ; R* = R \cl. 

. C f ~ l  : espace  des polyidmes c c c s t r u i t s  s ' a  C. 

, .  . Uce m a t r i c e  c a r r é e  A d ' o r d r e  n sera Césignie p ~ r  ses g lgnen t s  a . .  en zcri-rcr.? : 
1 J 

detA i i s i g n e  le &terminant  de >.. 

* *  

LA TROISICME PARTIE NE SERA PAS TRAlTEE PAR LES CANDIDATS DE L'OPTION T.A. 



l i r a  PARTIE - P 5 9 -  

5 ' )  Montrer que l ' a p p l i c a t i o n  (0 est  lin isonor?hisae de grocpes. 

2ème PARTIE 

R*. 



3ème PARTIE 

NE CONCERNE PAS LES CANDIDATS DE L'OPTION TA. 

, .  3') Montrer que l ' image  p a r  c e t t e  a p p l i c a t i o n  O <!'.me ma t r i ze  hJ, triacgulaire c . ~ p e r r e ~ r e ,  Jcn: 
l e s  éléinents diagonaux v a l e n t  1 ,  e s t  Cgsle 2 1 .  

I n d i c a t i o n s  : S o i t  M = ( m i j  1 i , j= ,  

?i l a  ma t r i ce  A(x)  d é f i n i e  pa r  : 

pour t o u t e s  l e s  a u t r e s  v a l e u r s  de 
p a r  rgcur rence .  

En dédu i re  que s i  A 

c e t t e  m a t r i c e ,  cons idg re r  l e s  3 a t r i c e  A ' ( x )  e t  X"(x)  asscci;es . . ,n 

0.2 : a l ,  = x, a . .  = FI:. - - 
( a i j ) i , j = l , , .  ,n 1J -2 

e s t  me m a t r i c e  de GL(n, C )  de v a l e u r s  propres  x ,  . x2,. . , x d i s t i n c -  n' 

tes  ou non, p ( A )  es t  é g a l e  2 l a  v a l e u r  de p SLU- l a  m a t r i c e  d iagonale  d ' s l i rnen t s  diagcnaux A , ,  A 2 , . , ,  X . 

- I -  

p r i s e  pa r  D sur l a  m a t r i c e  d i agona le  D ,  d ' é léments  d 

En fiéduire : 3 p E 2,  a E C : V A E GL 

5') Déterminer les  morphismes r a t i o n n e l s  D 
C* ( V  A E Gi(n, k ) ,  p ( A )  E C [ X l ) .  

4') Montrer aue. Dour t o u t e  m a t r i c e  A de CL(n, C ) ,  l a  v a l e u r  m i s e  pr p sur A est 6ga le  ? c e l l e  
a g o n a w  : d7 ,= 2etA, 6.; 1, = t ,  

n. C )  p ( A )  = $ ( p , a )  ( d e t A ) .  

de C-L(n, C )  dans l e  groupe m c l t i F l i c a t i f  

2 s i < n  . .  


